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Un’affermazione di Archimede in Galleggianti, Prop. II.10

ABL, AGI, AXD: tre segmenti di parabola tra loro simili

Allora
OG : GX = (IL : LA)⊕ (AD : DI) (1)

(senze dimostrazione)

(Commandino) Per dimostrare (1), basta constatare:

HG : GX = AD : DI (2)
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Ricostruzione
Dalla prop. 5 della Quadratura della parabola,

HG : GN = AN : NI (3)

HX : XN = AN : ND (4)

Da (3), componendo (Eucl.V.18), e convertendo
(Eucl.V.19.por),

HN : HG = AI : AN (5)

Da (4), in modo simile

HN : HX = AD : AN (6)

Invertendo (Eucl.V.7.por),

HX : HN = AN : AD (7)

Da (5), (7), ex aequali (proporzione perturbata:
Eucl.V.23),

HX : HG = AI : AD (8)

Separando (Eucl.V.17),

GX : HG = DI : AD (9)

E invertendo,

HG : GX = AD : DI (10)

q.e.d.
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Commandino
Dalla prop. 5 della Quadratura della Parabola

HX : XN = AN : ND (4)

Introduce P e Q. Dalla similitudine dei due triangoli
AXN e APQ,

AX : AP = AN : AQ (11)

D’altra parte, dalla similitudine dei segmenti di parabola
(lemma 2),

AX : AP = AD : AI (12)

Da (11), (12)
AD : AI = AN : AQ (13)

Sottraendo l’antecedente dall’antecedente, e il con-
seguente dal conseguente (Eucl.V.19),

DN : QI = AN : AQ (14)

Permutando(Eucl.V.14) (e anche invertendo),

AN : DN = AQ : QI (15)

Da (4) e (15),

HX : XN = AQ : QI (16)

HG : GN = AN : NI (3)

Dal lemma 4, si ha

AN : NQ = AX : XP = HG : GX (17)

Dalla similitudine dei segmenti di parabola,

AN : NQ = AD : DI (18)

Quindi (17, 17),

HG : GX = AD : DI (19)

q.e.d.
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